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Résume de la these

Cette these s’inscrit dans le cadre de la théorie des probabilités et statistiques.

Elle contribue a I’enrichissement de deux piliers en théorie des probabilités et
statistiques qui sont la théorie des martingales et la loi forte des grands nombres dans le cas
univoque avec extension aux ensembles aléatoires. Notre étude offre des généralisations
significatives et des perspectives d’application a la convergence dans divers types de

topologies pour des sous-ensembles convexes fermés d’un espace de Banach.

L’objectif est de généraliser des résultats classiques de la théorie des martingales et de
la loi forte des grands nombres pour des variables aléatoires a valeurs ponctuelle. Puis étendre
ces résultats aux ensembles aléatoires. En combinant des résultats sur la régularité et la
convergence des martingales vectorielles et multivoques, de nouveaux théoremes de
convergence selon différentes topologies ont été établis. L’étude s’étend ensuite aux amarts

uniformes et met en évidence des conditions suffisantes assurant leur convergence.

Parallelement, la thése propose des nouveaux résultats de la loi forte des grands
nombres, en explorant a la fois des suites de variables aléatoires réelles M-dépendantes et de
la double somme a 2 indices, avant d’étendre ces résultats aux ensembles aléatoires M-

dépendantes a double indices en montrant la convergence au sens de Kuratowski.

Enfin, Dintroduction de la notion des ensembles aléatoires indépendantes et
compactement uniformément intégrable permet d'établir des nouveaux résultats de
convergence de la loi forte des grands nombres pour des ensembles aléatoires indépendants a
valeurs dans la famille des convexes fermés d’un espace de Banach sans imposer aucune

condition géométrique sur I’espace.

Mots clés : Martingales, amarts uniformes, martingale multivoque réguliere, loi forte
des grands nombres, espérance conditionnelle, 2 a 2 M-dépendance, doubles suites, ensembles
aléatoires compactement uniformément intégrables, Kuratowski convergence, Mosco

convergence, topologie linéaire.

Centre d’Etudes Doctorales Sciences et Techniques et Sciences Médicales



