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Résume de la these

Puisant ses racines dans la structure naturelle des anneaux de polyndmes, la théorie des
anneaux gradués s’est imposée comme un pilier de I’algébre commutative ainsi que de la
géométrie. Par la stratification de 1’anneau en sous-espaces homogenes, ce formalisme permet
de réduire la complexité de 1’analyse a I’étude des composantes homogenes, tout en offrant un
cadre privilégié pour élucider les invariants fondamentaux qui régissent les structures
algébriques. La présente thése s’inscrit dans cette lignée et a pour objectif de généraliser
plusieurs propriétés algébriques au contexte gradué. Fruit d’une recherche ayant abouti a cinq

articles publiés, ce manuscrit s’articule autour de quatre axes majeurs.

Le premier chapitre pose les jalons de notre étude en se concentrant sur les idéaux et
domaines divisés gradués. Cette partie développe les analogues gradués des notions classiques
et propose une analyse structurelle détaillée, étayée par des caractérisations fondamentales qui

mettent en lumiére les liens avec d’autres concepts de la théorie des anneaux gradués.

Le deuxiéme chapitre approfondit cette exploration par ’analyse de trois classes distinctes
d’idéaux gradués. Aprés l’introduction des idéaux n-semi-primaires gradues, le travail
examine leur comportement sous les extensions triviales et les amalgamations graduées. Une
étude systématique des idéaux n-puissants et n-puissants semi-primaires complete cette

section, précisant les relations et les distinctions entre ces différentes familles.

Le troisiéme chapitre est dédié a I’extension de la notion d’idéaux primaires fortement
homogénes au cadre général des anneaux gradués. Ce pan de la recherche en examine les
propriétés principales, souligne les divergences notables avec le cas non gradué et établit des

connexions inédites avec d’autres structures classiques de 1'algébre commutative.

Enfin, le quatriéme chapitre couronne ce travail par la généralisation de la théorie de la S-
valuation au S-contexte. En introduisant les classes des domaines de S-valuation gradués et
des domaines de S-valuation fortement gradués, cette derniére étape étend les résultats établis
de la littérature a ce cadre élargi, tout en précisant les propriétés fondamentales qui les

distinguent de leurs analogues classiques.
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