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Résume de la these

L'algébre commutative, centrée sur I'étude des anneaux, des idéaux et des modules, s'est
enrichie grace a l'introduction des S-versions des notions classiques, qui examinent les
propriétés relativement a une partie multiplicative S d'un anneau. Cette approche, applicable
aux idéaux, aux modules, a la dimension homologique et a d’autre constructions, offre un
cadre plus général et plus puissant, tout en ouvrant de nouvelles perspectives en géomeétrie
algébrique. Par ailleurs, cette thése est organisée en quatre chapitres correspondant chacun a
un article. Le premier chapitre porte sur la généralisation des idéaux fortement quasi-
primaires a travers l’introduction des idéaux fortement quasi S-primaires. Une étude
approfondie, illustrée par des exemples, met en évidence leurs propriétés essentielles.
Plusieurs caractérisations sont établies a I’aide de constructions algébriques telles que les
localisations et les anneaux décomposables. La stabilité de cette notion est également
démontrée dans I’extension aux séries formelles R[[X]], et son comportement est analysé dans
le cadre de I’amalgamation algébrique. Le deuxiéme chapitre introduit une nouvelle classe
d’idéaux, notamment les idéaux S-n semi primaires, et examine le transfert de cette propriété
a Dextension triviale d’un anneau ainsi qu’a I’amalgamation des anneaux. Le troisiéme
chapitre est ensuite consacré a 1’étude des idéaux et des sous-modules S-faiblement 1-
absorbants primaires. Des exemples illustratifs y clarifient ces notions, tandis que leurs
relations avec d’autres notions classiques et plusieurs caractérisations sont établies. Enfin, leur
comportement est analysé vis-a-vis des homomorphismes, dans les modules quotients,
I’extension triviale et I’amalgamation. Le dernier chapitre de cette thése introduit et
caractérise la classe des anneaux S-P-cohérents, ou tout idéal principal est S-finiment
présenté. Nous établissons plusieurs propriéteés essentielles et étudions leur comportement
dans I’extension triviale. Le lien avec les modules P-plats est également précisé, ce qui
conduit & une caractérisation modulaire. Enfin, divers exemples permettent de distinguer

clairement les anneaux S-P-cohérents des anneaux P-cohérents et S cohérents.

Mots clés : Idéal S-premier, idéal S-n-semi primaire, idéal S-n-puissant, idéal fortement quasi
S-primaire, idéal S-faiblement 1-absorbant primaire, sous-module S-faiblement 1-absorbant
primaire, anneau S-P-cohérent, anneau P-cohérent, module P-plat, extension triviale,

amalgamation d'anneaux le long d'un idéal

Centre d’Etudes Doctorales Sciences et Techniques et Sciences Médicales



