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Résumé de la thèse 

En algèbre commutative, la théorie des anneaux gradués offre un cadre puissant pour l’étude 

de nombreuses propriétés structurelles, avec des applications majeures tant en algèbre qu’en 

géométrie. Cette thèse s’inscrit dans cette perspective en généralisant certaines propriétés 

algébriques au contexte gradué, telles que l’amalgamation d’un anneau le long d’un idéal, le 

produit fibré, les anneaux de pseudo-valuation, ainsi que les idéaux 1- et 2-absorbants. Elle se 

compose de quatre chapitres, reposant sur cinq articles publiés, et contribue ainsi au 

développement de cette théorie. Le premier chapitre est consacré à l’introduction et à l’étude 

de l’amalgamation algébrique graduée, en s’appuyant sur l’analyse de ses composantes 

homogènes et sur son lien avec le produit fibré. Cette construction, à la fois riche et 

structurante, constitue un cadre théorique pertinent pour explorer d’autres structures graduées, 

illustrer la non-trivialité de la théorie et fonder les développements des chapitres suivants. Les 

deux chapitres suivants prolongent le premier en introduisant de nouvelles constructions, puis 

en étudiant leur transfert dans l’amalgamation algébrique graduée. Le deuxième chapitre est 

consacré à la version graduée des anneaux de pseudo-valuation et à l’analyse du transfert de 

cette propriété dans l’extension triviale et l’amalgamé gradué. À travers des exemples, nous 

montrons que certains résultats ne se généralisent pas aux anneaux gradués possédant des 

diviseurs de zéro. Le troisième chapitre examine, quant à lui, le transfert des idéaux de type 1-

absorbant gradué dans le contexte de l’amalgamation algébrique graduée. Des exemples 

concrets mettent en évidence la non-coïncidence entre certaines notions, soulignant ainsi les 

spécificités du contexte gradué. Le quatrième chapitre est consacré au transfert de certaines 

propriétés de type 2-absorbant gradué dans l’extension triviale graduée d’un anneau. Nous 

montrons d’abord que l’extension triviale peut être munie simultanément de deux graduations 

distinctes (par ℤ et par un groupe G). Comme application, un diagramme est fourni pour 

résumer les relations entre les différentes notions de type 2-absorbant gradué abordées dans ce 

chapitre.  
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