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Résumeé de la these

L’algebre commutative est la branche des mathématiques qui explore les anneaux
commutatifs, leurs idéaux, les modules et les algébres. Cette these est constituée de quatre
chapitres, couvrant cing articles. Elle peut étre considérée comme une conjonction entre

algébre commutative et algebre homologique.

Les trois premiers chapitres seront consacrés a 1’étude de certaines propriétés homologiques
des PN-anneaux et des ¢-anneaux. Le premier chapitre vise a examiner les classes des
modules @-plats, P-plats et des ¢-PF-anneaux, c’est-a-dire les anneaux dans lesquels tous les
idéaux sont ¢-P-plats. Nous y proposons également des nouvelles caractérisations des
anneaux ¢-réguliers au sens de von Neumann, définis comme des PN-anneaux pour lesquels
tous les modules sont ¢(-P)-plats. Le chapitre 2 est dédié a I’étude des dimensions ¢-globales
faibles, particulierement dans les anneaux de polynomes et les anneaux de ¢@-Prifer. Nous y
explorons de nouvelles propriétés liées a ces dimensions et étendons le théoréme de syzygy de
Hilbert aux dimensions ¢-globales faibles des anneaux. Nous déterminons également la
dimension @-globale faible pour certains types d’anneaux de @-Priifer. Récemment, Pu, Wang
et Zhao ont introduit et étudié des nouveaux concepts des diagrammes nonnil-commutatifs et
des modules nonnil-projectifs. Ils ont notamment démontré que tout module nonnil-isomorphe
a un module projectif est nonnil-projectif et ont proposé le probléme suivant: tout module
nonnil-projectif est-il nonnil-isomorphe a un module projectif? Dans le troisiéme chapitre,
nous avons mis en évidence de nouvelles propriétés des diagrammes nonnil-commutatifs et

apporté une réponse positive a la question posée précédemment.

Le dernier chapitre de cette thése est consacré a 1’é¢tude du concept de dimension de S-
Krull dans les anneaux commutatifs, en élargissant les notions classiques de dimension de
Krull pour intégrer des sous-ensembles multiplicatifs S d’un anneau R. Ce chapitre examine
également des propriétés des S-domaines principaux, des anneaux S-artiniens, et des anneaux
u-S-réguliers au sens de von Neumann, en introduisant une version S-adaptée de 1’algorithme

de division.
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