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Résumé de la thèse 

Les travaux de cette thèse sont consacrés à l’étude homologique de certaines classes 

d’anneaux commutatifs dont le nilradical est un idéal premier. Cette thèse se compose de 

quatre chapitres recouvrant quatre articles, à travers lesquels nous généralisons plusiseurs 

propriétés homologiques des modules sur les anneaux intègres aux anneaux de nilradical 

premier. 

Les anneaux intègres sont des structures fondamentales en mathématiques, avec des 

applications importantes dans des domaines comme la théorie des nombres, la géométrie 

algébrique, et la théorie des modules. Ils permettent de résoudre divers problèmes 

mathématiques. Une extension notable de ces anneaux est celle des anneaux de nilradical 

premier. Étudier les modules sur ces anneaux enrichit l'algèbre homologique en la mettant en 

relation avec les anneaux intègres, offrant ainsi une perspective plus vaste. En résumé, les 

anneaux de nilradical premier sont essentiels pour approfondir et généraliser les 

connaissances en algèbre. 

La première partie de la thèse étend les concepts de nonnil-cohérence et de nonnil-

Noethérianité des anneaux aux modules. Il introduit les modules nonnil-cohérents sur les ϕ-

anneaux, où ces modules généralisent les comportements bien connus des modules cohérents 

classiques et des modules noethériens classiques. Le transfert de ces propriétés à travers les 

extensions triviales d'anneaux et les algèbres d'amalgamation est également étudié. 

La deuxième partie, met l’accent sur la définition et l'exploration des dimensions ϕ-injective 

et ϕ-projective et ϕ-plat des modules sur les anneaux avec nilradical premier. La dimension ϕ-

globale et les anneaux ϕ-héréditaires sont introduits, ainsi que les caractérisations des anneaux 

ϕ-Prüfer et des anneaux ϕ-von Neumann réguliers par leurs dimensions globales ϕ-faibles 

globale. 

La troisième partie introduit et étudie les anneaux ϕ-(n,d), une généralisation des (n,d)-

anneaux. Il établit de nouvelles caractérisations de la nonnil-cohérence comme dans le cas 

classique. 

La dernière partie de cette thèse a pour but d’explorer les méthodes ϕ-homologiques 

applicables aux anneaux nonnil-coherent. Il introduit des sous-classes comme les anneaux 

fortement nonnil-cohérents et fortement nonnil-Noethériens, présentant leurs dimensions ϕ-

homologiques et explorant leurs relations et propriétés. 

Mots clés : Anneaux nonnil-Noethérien, anneaux non-cohérent, anneaux ϕ-cohérent, anneaux 

de ϕ-Prüfer, anneaux de ϕ-Bézout, annaux ϕ-chainés, modules ϕ-plat, modules nonnil-
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injective, anneaux régulier au sens de ϕ-von Neumann, dimensions ϕ-injective, dimensions ϕ-

projective, dimensions ϕ-plat, dimension ϕ-faible global, anneaux ϕ-(n,d), anneaux ϕ-n-

cohérent, anneaux fortement nonnil-Noethérien, anneaux fortement nonnil-cohérent. 

 


